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PISA 



PROPRIETÀ 
BEL TRIANGOLO ARITHETICO DI PASCAL 



Se nella formula generale clic db il numero dello combinazioni di roogeellipaj 
p _ -[w-IK m - SI (m-p+i) 

t:s:o...; 

ai pono succesaivamcnlcp=l , 8=3, P-3 ce. alno ap=ÌO, si uvranni 

In soguonli lumolo: 

< =m , c :=^,cU" ( 7^7 g '. 

™ T»-19) 

1.2.3 SD 

si ottcrrìririo N; filimi it'rie ili numeri: 

perC^ : I a .1 I ù 0 7 8 » IO H 18 43 H 1B 46 17 18 IO M 

perC^ : . I 3 G IO 13 SI 28 30 iS 

perC|, ; . .1 i IO ei> 33 56 84 .' . . . 

perC|, l ...<•<• M T* 



porC,: 



Per avere il valore dei sìmbolo C. che non si polrelibe ricavare dalla 



bisogno della potei 
don li del secondo s 
Ji moitip! irvi/in 



llimanendo ferme le se 



lo da considerare in piii In 



D^p.i ii fililo .| ii.^Lo \ lk-ÌL' -■.r,r l i:n-.: nd :i l;]vt.l;i !nru'->ii. -i vr<jnc ^ furuiiirc 
urta (avola numerici! n f'^in ili i i-i.i ri r.'Li:ini;ii:<:. rilhi girale Pascal diede 
il nome di Trittagutti iriim''i-a. 'JiicìH' -itìi' ili numeri -i ìrumno, come si vede. 
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. Chiamo numeri iti seeerulonlini, i naturali che formansi per meno del- 
. l'arldiuoiiE delle unita: 



cr mezzo dcll'addi- 



<• Chiamo r /.'r, 1 ...-Ani., cingili die r. .rrii,i:j jì per meno dell' add!- 
« limo dei triangolari i: tini sogliun-i eli li) ma re piramidali: 
t , l , lu.M . oc 

a Chiama numeri ;n. 'ri niie. ■[ii'.lli chi: ierriue.U fior mezzo dell'addi- 
* zinne dei precedenti, ni quali non fu dato vemn nome e elle -i po I rcli Li 1 r<j 
n chiamare Iriangùlo-lTiangotari: 



• Chiama numeri liei wf erJine , .jui-i: i dir r.-.rninnsi per mezzo dell'addi- 
- zione liei precedenti: 

I , 6 , SI ,56, lt6, 253, ce. 
■ E cosi nll'inlìnilo: 

I , 1 , S8 . 81 . ec. 
i ,8,36,120 , tc- 
Si vedrà in appi-n^r) :i quali |irri|irii>!;i inni rj :ir!^l i numeri devono la deno- 
minazione di numeri fan:-, i/i. dalli l.n-.i dai mmlcrni matematici. 

Se si considerano invere In ("limili' nxlieali di'! Irinnsoiu jrllinelim. si 

verifica che desse imitIiìikìhii. i i ri,. fli.. icnii rldle [.iMmc successive da I 

a *0 dello sviluppo di Neivton. 

Difilli tulli i numeri ilei pririirir.line e.- In nimprisi nulla formula C^- l. 

tulli i numeri naturali nella forinola C' m -m , tulli i triangolari nella forinola 




c+^"^c| s ( r '"+C^j"- , + C^!i'x--'+C^n'j-- 1 T + cJ l o'it"-l , + + ' 

Dia dall' ii|#*ium: sli'-ni cU I (riaiii;<ilii ariluiflicil risulla che: 

1.° (la leni] in,; ipiuluairue ili unii lima serie è sempre eguali; siila 

somma di un numerii iti Litiiiìiiì ili-Ila si-it<- un i iIi tiL.i [irvi-i-arnemi; eguale al 

rango ilei predelin; f.'itxhv Vi p. cs.. ipiirilo minino pi ni umililo, t precisomealc 
celiali; alla somma (Ili lì n.q ni- primi 1111111,'ti tii.iiiyiil.ui. jnissiamo quindi porro: 



fon.w.yiMn:ia, il quarto, p. e»., ttri mimm fuVfuiif.fiiiV .'■ rguule n! terso piramidale 
piii il i/mirto fridojtiorf nm'r i( i/.imi.'h ;■■ i.i is .,■„,'■, -i,/.i„ ; .J,i ir p eguale ni guarir! 
ln",iii.|.i.'ii-'i i.iiigi.iTr . ;i'i. iV .,|||I|.'.| p'i il mi '■/ il ,'i: |.\ — Cincia pn>prìi;(il ^ pure 

(■) Giova uolare chi Pascal chiamo i valori di n della Tarila aoilra moliti dii 
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x^y-'=c:.= '''*;T" . 

£ I.S.3....P . ~ l.a.3....(p+l) ' I 
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Ora siccome 

y,„. - 'i »» : - • , "> - 1 :»>'"<~} ■ »■ »'- 1' h 

"" « . a . :« + ).S.S ~ I .8.3 
il cubo di no numera naturale qualsiasi 6 ogualo alta dilfcraoza dei quadrali 

quindi 



Ora siccome d'altra [larlo: 



si osserva ancora clic la sminuii degli n pimi culli consecutivi e semine 
eguali: ad un * j li n 1 1 i-.-i i . ■ [..j i'rrfn il <|n.il .| hai,* e *n,][.n' quello di uno de' ter- 
mini (Iella serie lria.iiiut.iii'. <>i clic lisnlt.iv.i ,li s iìi dalla forinola precedenti- 

Si pni. andie aJ.j["r.i...: il I r i . i -i i.-^ . I . > .i-'Iiiih'Ii-., .li l\i-rjl per so iure il 

rendersi an contri esalili .l.il.i . k-i u rumi ]..■ ili uni/lti r/. rl ni!i dfltn ni numeri 

che resti In iscr.no il medesimo. 

Per fissare incoio Ir Idee *ipr,i i|nc-lu ar^Dnienlo. siano dati dei proielli 
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degli (pigoli della base, li base stessi ne conterrà un numero opale al n."~ 

nunicm Iriiuifnliin-L In «Irai" iuimi'ili uieulr mijhtìiiiì! ne ruiiUtrrii 1111 mimo™ 

eguale al i" -r,™ niiiiiiT" ii ii.niiiiliirc, n n,,i il: u-unirn sino tiirnuieo proiello 
del vertii-c. il nunuN" li.laLi- ili:! [.n.j.-Mi Minriri-ihitli nel cumulo soiil 

eguale a 2"T~5^ ° Ksia alla s ™" na llci " P™ 1 ' nun "> fi triangolari, la quale 
somma ò preci sa ir.eidrt cenalo al n. nuaaiu [liratuiilalo. Sicché 

Somma lolalo dei proietti = -- ^ ^''^ . 

Por un tronco di tetraedro remila™ lia-ta n.smare die il volume del tronco i> 
eguali! alla ililti-.iai/a fin i «liutai di dm- It'liaadri di cui si conoscono le busi. 

Il secondo coso unti nlW. |ii-j -tiliii-.il I ; i dal (iriuio: egli è evidente clic se 
uno dcpli singoli dilla luisi: eoiiliene 11 [imitili, la ti.ne (.tessa ne conlerrn 11'; 

ietto del vertice, siccliò In somma 101n!c di-i (a-iiialti del Limalo suri data dalla 
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chiaro ubo il cumulo piramidale quadrane!) In re CBG ne conlcrrà un numero 

eguale a in", ossia a " " 4 ) ì> ' '"I"" 1110 ■! prisma CUBK vi saran- 

(10 in esso lami Birilli IiÌìiiiiji/I.ii-ì ili pn.i.'lii ipiami jimii'lti coiuenuli in ItF, ora 
ve ne sono m-ii ed il nummo ili ]iioi.:lli ciinlcniili ncllii brillo II lì r' e preci- 
samenlo eguale al n."" numero Iriangolare ossia a " " ^ Quindi 

sommi lolale dei proiclli - "'"^ ^ " + - n) "'* . 




llumeiici ed uvilailll.i ili f.u ii>,i ,1,'ik: nnlli'iiTii iil^.'Iil ii'lii' — mosso -"Ln'.a <]ul>- 
biii J.il tini .vi-.'O'ri.ioi. ma !n muri ni — Pascili h-ciava j Ncvlun la gloria di bco- 

ì." Calcolo ile' '■</■»<■!, il ■uni rivi il .1 f j in ornimi', premesso eerle condi- 



lli siili cullo pnr inibii ilei Tri:i urlilo ariliiirlico vnrii |i tubicini relalivi alle 




il ìli In una prova di |nu d.'ll.i ;n i,a ilei si:ii gl'ilio invwligHlore (urne pure 

della |H! ne tracollo ilvll.i sua nii'iim. 1 Irati eli' egli |)ro|>unc non sono perù 

più da niolliTC in ci in Ir. in In cui -empiici ed .fenili piuivJiracnli moderni, per 
gin rcsleuimo so la 11 uni,: 1:1111111 un ami; pan. 11 JU cu riusi là dui lellori. 
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CARATTERI DI DIVISIBILITÀ DEI NUMERI 



ijai.d hi.i.i.A m.vjia ì i.u.K [.i.iiiii unii:. 



; HVMBBIS MJLT1PLIC1BCS EX SOLA CHAIIACTElì L 7 ÌI 

nuxemcoiiììi AUinrioxL- agxoscexdìs. 



Il lettóre non polri far a meno ili ammirare I» clihrous, la concisione e nella 
slcsso Ictajia l'ek'fMTiij ilclla ilimii.lia/.i.ini l'iiiìh-mjli- m:Hi: |rache pagine chi- 
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qualunque, meniamo che sia 7. Tullavin per il in simulo lascieremo do pane 
fili esempi particolari, ilio scono ili me B lio racchiudere lodi i oasi possibili in 

Brado adunque dato il numero TVNM si tratto di riconoscere, olla 
solo ispezione della somma delle sue tifre, s'è esaliamole divisibile per il 

Si scrivono sopra una solo lineo, ed in ordine decrescerne, i numeri della 



Al di sene dell' unii! si pone l'unita. 

Da questa presa ifnvi wlie. mica diro dal numero IO, si sollroc il divi- 
sore A Ionie volle quiinl'i- possibile. « si scrivi» il residuo H sotlo il numero ì. 

I)a li preso J/rri rulit si «nitri,,! il medesimi, di.i.ore \ tante volle quanl'ò 

Ho 10 C sì soli™ .ni,,:, vi.,,,,: \ (aule volle quaol'È possibile, e si 

scrive il nuovo residuo I) sono il numero 4. 
Y- cosi di seguile. 

Si finn,;, in r 1 1 1 ■ - E mal,, In Livoln j» l- 1 1 c ,,:r : 

IO 51 S 7 fi •:, i 3 ! I 
K IHGFEDCB1 

Prendendo ora una ad una. dn delia ;, sinistra, le rifu, clic compendino il 
numero TVNM. le si mollifica rispetti, ameni,, per i usi, lui inscrillì nella 
seconda linea deli:. Invida pri'ccilenlc. clic si prendono anch'essi da do.slra a 

Il prudono di M per l'unità, cioè . ... li 

11 prodotto di N per B, cioè N;;B 

J 11 prodollo lirV per-C- riod VvC 

Il prodollo di T per D, cioè T : D 

e coti di segnilo. 

Ora |K»rctie il numero proposto TV UN sin divisihilo per A. dieo elle biso- 
gna e liasla the la somma liei prodotti M. N . ■ B, V xG, T U oc, sin divisi- 
La cosa sareblc evidonle so il numero proposto non avesse ilie una afta 



Digitized ti/ Google 



!UiiIIÌ|>:ìlmii!|i) per IO 

M-.jl !-[■ i:Miiil'i UUCOra por V . . . 
Ma dal calcolo slofso risulln clic 

.Moli ioli™ ilo por V 

E cerne sic siuliilii.. Inlliii-i. diu 



isi ìi] pislti caminaiii, «jiiiviileu IIHI V: ora 
lO-Bftun uioltiplo ili A; 

. . . 101)- IDI! e armllC 1111 mollilo di Ai 
HI0V-(0B>,'V sarà pura ut, indialo di Ai 
. . . . IO B -Ci un nini Uplo ili A; 
IOBkV-CxV sarà un inollipla ili A; 
IOOV-10B>:V russe un molUplo (li Ai 

. lOOV-GW wròihssapumuninollinlodi 



[ numeri dì. limili camiti tli.r.ii.ti su ili min Flessa litico ori tomolo, o 
nuli' ordine dacrescenla .la siriisl.i, a tuvl.rj, seri." Inaila 60I1D limili. 

ll.il! unità. plfSII I II li.lk', S..IIkii;i:.i 7 Unii.- l i iltu i| iv ri L scrii r. .1 p.uigy 

il risultiti 11 sturo la cifra 1. 

.11 til li [ili™ il tilt. te. in." ii'siilut. |u:r 1(1 a thil |i.inliillo Iti soliraggo 7 laute 
volle q uno le riescono; [iuiiiii) il nuovo resulii.i S sello lo citta 3. 
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500 | 080 
1820 I -2380 1 3000 



4SI18 11188 85118 1 11028 



1140 
4845 

i-v.in 



924 nio 



; ì:.2< 



B4310 tàlfà 



i->r,\nu 

UiTJOO 

184768 

1 «STHfiO 
1-201170 
Ì7520 
38800 
1SB04 
4845 
1140 



10448 | 43758 
12370 : 31824 



1820 6188 | 18664 
560 | 2380 j 856 
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Avendo posili rasiti SWIO l'unilà, Ta si mallinlicn por IO. [I divìsero 16 

non polendosi sottrarre ih IH. ri scrivo rimisi" ili! minerò slesso Rollo S; io 

.-i iiioIiÌ|iIÌl:i [i.ji [,rr In. ciri 'Iil 'l.i I II II. c questo [l'u. lui In si solirae 1 G tnole 
volle quanfè postillile; resi,! i. che si pone ione 3. li residuo sogucnle è S. 
ed n [liguri. 1 d.i r];iL'-l ■■ i r i -:i i ■- . . u ir. h v,i iiidiliniijiiieiil'j ;l residua 0. 

Ilunqoe pendio un il.ii'i il .uiici ■ ■ r-;\ dn i-jlulo |icr 1 ri. bisogna e lkns.Uk cho 
sommando Ira di Iure In cifro delli' uniiii del ninnerò jini|Kislo. IO volle quella 
delle decine, qaallro volle quella dolili ivniiiNiie ed ulto volle quella delle ni) ìli 
di mille, la sunna,, olleniiln siudets,, sles-n dni.ilnlc |>ur IO ■ . 

l'inni me [ile si ri co no Mira nello sltsm mi.de elle leni i numeri pei quali — 
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uillicolia e si polrehbu »ugi<m^>!riin ancora vari altri casi a ludi i precedali. Se 
mi sono esleso alquanto sovra questi carallcri ili divisìbili!!!, li notili ilei 
sognilo è l'unita scosa ch'io [His.'a aliare io min finire; lallaviu l«r ora 
non spingerò più olir.: Il; mia .iti: Ida: i-uaviii tu il '.il In m ile che jiiil lunghe "pie- 
fiiiziuii iaicliluli, ailallilaiwnlo |n!iilert! J.arit-ili.a ai miei Icllori. 
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Prezzo Hai. Lire 3. 
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